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Uppgift 19.3

Vi skall bestamma stdrsta och minsta vardet av den kvadratiska formen Q: R? — R definierad av
Q) = x? +V3x1x, +2x3,  u= (x1,x,) € R?
pd enhetscirkeln samt ange var pa cirkeln extremvardena antas.
Lésning:
Vi anvander resultatet
Aninlul? < Q(u) < Aul?,  Vu € R?

dar A, och A« @r det minsta respektive storsta egenvardet till den tillhdrande symmetriska
avbildningen, med likhet omm u &r en egenvektor till respektive egenvarde. Eftersom

1 /3/2\x
Q(w) = (*1 xz)<@/2 ; >(x;)

sa ar den tillhérande matrisen

A=<1 \/§/2>
V3/2 2

som har egenvéarden

och tillhérande egenrum

E-e(P)] m-[e(B)

Eftersom vi bara betraktar Q:s varden pa enhetscirkeln (d.v.s. [u| = 1) sa galler

N| =
N Ul

<Q(u) <

Minsta vardet > erhdlles dd u € E;. Eftersom E; ar en rat linje genom origo sa skar E; enhetscirkeln i

precis de tva punkter te (_15> € E;, som uppfyller

Vifart = +1/2,d.v.s.
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Storsta vardet 5 erhalles for de u pa enhetscirkeln sddana att u € E,, d.v.s. for de te <\/§) € E, som

uppfyller

d.v.s. de tva punkterna
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