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Integration av rationella funktioner

Vi har ett “recept” med vilket vi tamligen enkelt kan bestdmma en primitiv funktion till varje rationell
funktion, d.v.s. till varje kvot p(x)/q(x) mellan tva polynom p(x) och q(x). Receptet bestar av fol-
jande delar: (1) utfor polynomdivision om degp(x) = deg q(x), (2) faktorisera namnaren (i den in-
tressanta termen) fullstandigt i reella faktorer, (3) utfor partialbraksuppdelning och (4) integrera de
termer som uppkommer i partialbraksuppdelningen. En av de sorters termer som kan uppkomma &r
en kvot mellan ett forstagradspolynom och ett andragradspolynom (dar andragradspolynomet sak-
nar reella nollstallen). Vi skall har se ett exempel pa hur integralen av en sadan term i allmanhet ar en
summa av en logaritm och en arcustangent.
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Anmarkning: | vissa fall blir integralen av en kvot mellan ett férstagradspolynom och ett an-
dragradspolynom (utan reella nollstéllen) enbart en logaritm. Det ar till exempel klart att

f 2x +3 dx =In|x?+3x+4|+C=In(x*+3x+4)+C
x2+3x+4x—nx X = In(x X .
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