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Uppgift A 4.42

Vi skall rita grafen
y = f(x) = arcsinx + ZM.
Vi noterar forst att definitionsmangden
Dy =[-1,1]
kravs av bada termerna.
Vi finner dessutom att y(—1) = — /2, y(0) = 2 och y(1) = /2.
Derivatan ar

2x  1-2x
Vi—x2 V1—-x2 V1-—x2
Av derivatans teckenvaxling ser vi att grafen har en maximipunkt for x = 1/2. Vardet har ar

y(1/2) = /6 + /3.

y'(x)z =0eox=1/2.

Vi noterar att y' (0) = 1. Vikan dock inte bestdmma nagot varde pa derivatan i andpunkterna

x = t1. Detta ar sjdlvklart eftersom derivatan bara ar definierad for inre punkter i Dy. (Man sager ju
att derivatan existerar om saval hoger- som vansterderivatorna existerar och &r lika, men i
randpunkterna existerar ju bara en av dem.) Vi ser ocks& att y (+1) inte existerar nér vi tittar pa
uttrycket for derivatan, som ju dar ger upphov till division med noll.

Vi kan daremot bestamma gransvardena av derivatan, nar x narmar sig randpunkterna x = +1 fran
lampligt hall.

Vi erhaller
,( ) 1—-2x 1
X)) = ———=— —0, X -
Y V1 — x2

eftersom ndmnaren narmar sig noll fran hoger och téljaren ndarmar sig det reella talet —1.

Analogt erhaller vi

,() 1-—2x 4 1
y (x) = ——= > +xo, x - —1.
V1 — x2

Vi kan nu rita grafen.
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