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Uppgift B7.34

Vi skall bestamma tyngdpunkten ry, hos en homogen (d.v.s. konstant densitet) halvcirkelformad
trad C. Lat radien pa halvcirkeln vara R och lagg traden i ett koordinatsystem enligt nedan.

Vi soker tyngdpunkten 1y, = (X, yu)- Det r klart att x,; = 0, sa i sjdlva verket behover vi bara finna
Yu- Men y,, ar medelvardet av funktionen y(x, y) éver kurvan, sa

Iy = Joy(x,y)ds
M= 5
Jods

Det ar klart att ndmnaren ar fc ds = Rm, kurvans langd. For att berdkna téljaren behoéver vi dock

bagelementet:

x x? R?
— [p2 _ .2 e — 12 4y — - dx= |———dx =
y=+R*—x?>y m:ds 1+ y"%dx ’1+R2—x2dx /Rz—xzdx
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eftersom R > 0. Salunda

+R R +R +R
Jy(x,y)ds=f \/RZ—xZRZ—dx=J Rdx=RJ dx =R - 2R = 2R?
c -R

VR? — x? -R -R
och
_JoyCGuy)ds 2R 2R
Ym = Jods " Rm m’
Tyngdpunkten ar alltsa ry, = (O,%).
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