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Uppgift N12

Vi betraktar serien

Eftersom termerna a, = —savtar snabbt emot noll, misstanker vi att vi far en bra approximation av

summan genom att bara ta med de tio forsta termerna. Vi vill bestamma en dvre grans for felet.

Felet &r sa klart avstandet mellan det riktiga vardet och approximationen, d.v.s.
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summan med en integral fran 10 till odndligheten.
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Alltsa ar felet inte storre an Zog OM Vi approximerar serien med de tio forsta termerna.
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Uppgift N18

Vi be traktar nu serien
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i stallet. Aven har vill vi approximera serien med de tio férsta termerna, och vi vill bestimma en 6vre

grans pa felet. Notera att
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sa vi ser att felet dven har inte kan vara storre an 700" Men eftersom termerna alternerar (vaxlar

tecken: —, +, —, +, ...) sa misstanker vi att felet blir dnnu mindre i det har fallet, och vi 6nskar
bestdamma en battre (d.v.s. mindre) 6verskattning av felet. Till var hjalp har vi sats N.21. Eftersom
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och a,, ar alternerande, ar serien en Leibnizserie, och sats N.21 &r tillampbar. Den sdger direkt att
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Alltsa ar felet mindre an ﬁ

B-uppgifterna

| bade N12 och N18 fragas ocksa hur manga termer som skall tas med for att felet skall bli mindre an
ett visst tal. Dessa tva fragor besvaras enkelt genom att préva sig fram. | N18, t.ex., undrar vi hur
manga termer n vi behover ta med for att felet

(_1)(n+1) .
— < = = < 107°,
|S Snl |an+1| (n + 1)3 (n + 1)3
Om vi satter m := n + 1 har vi alltsa
1 < 1
m3 10

Uppenbarligen giller likhet for m = 10% = 100, d.v.s. for n = 99 termer. Tar vi alltsd med en term
till, d.v.s. 100 termer, blir felet mindre an 107°.
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