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Den cylindriska helixen 
Som bekant kan enhetscirkeln         i planet    parametriseras 

 ( )   (
    
    

)  

d.v.s. genom ( ( )  ( ))  (         ). Det betyder att enhetscirkeln är värdemängden    till 

funktionen       , d.v.s. mängden av punkter som man får ut när   antar alla möjliga värden. 

Vi kan också rita en cirkel någonstans i rummet   . Till exempel är 

 ( )   (
    
    
 
) 

enhetscirkeln i   -planet (   ) i rummet (axelskalan är 0.1): 

 

Till exempel ger ju     punkten  ( )  (     ) medan     ⁄  ger punkten  (  ⁄ )  

( √ ⁄   √ ⁄   ) och     ⁄  ger punkten  (  ⁄ )  (     ). Det är alltså klart att vi får 

enhetscirkeln i   -planet. Vi kan också notera att en godtycklig punkt  ( )  ( ( )  ( )  ( ))  

(           ) uppfyller de två ekvationerna         (en cylinder kring  -axeln!) samt     

(  -planet!) och snittet mellan dessa två ytor är ju just enhetscirkeln i   -planet! 

Lite roligare blir det om vi betraktar 

 ( )   (
    
    
 
) 
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som är en cylindrisk helix (spiral). Återigen ser vi att en godtycklig punkt  ( ) uppfyller         

så kurvan är även nu en delmängd av denna cylinder. Men nu är    , d.v.s.   ökar med parametern. 

Samtidigt som  - och  -koordinaterna utför sin cirkelrörelse, så flyttar vi oss alltså längre upp på 

cylindern. Vi kan pröva att räkna ut några punkter på kurvan: 
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Vi kan markera dessa punkter i rummet (axelskalan är 0.5): 
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Visst blir det en spiral! Om vi i stället låter datorn rita upp hela kurvan (d.v.s. den oändligt stora 

mängd av punkter man får ut när   antar alla reella tal) får vi följande bild: 
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Spiralen är väldigt utdragen. Man får en vackrare bild om man ”trycker ihop” den längs  -axeln med 

en enkel skalning. 

Parametriseringen 

 ( )   (
     
     
   

) 

ger följande bild (axelskalan 1.0): 

 

som är hur man brukar föreställa sig en cylindrisk helix. Notera att kurvan uppenbarligen är en 

delmängd av cylinderytan       √ . I bilden nedan visas det extra tydligt. 
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På http://privat.rejbrand.se/cylhelix.exe kan du ladda ner ett minimalt Windows-program i vilket du 

kan undersöka den cylindriska helixen i en äkta 3D-miljö. Du använder musen till att rotera och 

mushjulet till att zomma. 
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