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Uppgift B 7.12

Vi skall berdkna volymen av en (rak cirkulér) kon med bottenradie R > 0 och hojd h > 0.

Lésning: Lagg konen langs z-axeln med spetsen i origo, se bild.

x
Dela upp konen langs z-axeln i sma diskar med h6jd dz. En sadan disk vid h6éjd z har volymen
dV = A(z2)dz

dar A(2) ar konens tvarsnittsarea vid hojden z. Eftersom konens hdgra kantlinje (den réda!) heter

z= %y (varfor?) ar
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och hela konens volym far vi genom att summera dessa sma diskvolymer och sedan lata indelningen
bli finare (och diskarna mindre). Riemannsumman blir da en integral:
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d.v.s. en tredjedel av volymen for en (rat cirkular) cylinder med samma radie och hojd, vilket vi minns
fran hogstadiet.

1/2



ANDREAS REJBRAND 2012-03-06 Matematik
http://www.rejbrand.se

Vi kan ocksa berdkna volymen genom att integrera kring y-axeln. Dela upp y-axeln fran O till R i
smabitar med ldngd dy vardera. Detta ger en indelning av konen i sma tunna "rér”. Roret som ligger
over y har volymen

h
dV:(h_Z)Zﬂydyz(h—Ey)27Tydy=2nh(1—%)ydy

sa att konens volym ar
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aterigen.
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