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Uppgift B7.25

Vi skall bestdmma arean av den yta som uppkommer da kurvan
y =x3, x € [0,1]

roteras ett varv kring x-axeln. Rita en bild. Vi tdnker oss att vi delar upp intervallet [0, 1] i sm& delar
av langd dx vardera. Over varje sadan del &r kurvans langd

ds =1+ y"?dx =+/1+ 9x*dx.

Denna lilla kurvbit kommer att roteras kring x-axeln en stracka 2my = 2mx3, sa att den lilla remsa vi
erhaller har arean

dA = 2mx3ds = 2mx34/1 + 9x*dx.

Hela rotationsarean blir darmed
! P 4 T w32l _ T 3/2
A= dA=| 2 14+9%%*dx=|—=(14+9 =—(10%/* —-1).
J;) J;) mx3y/1 + 9xtdx [27( +9x*) ]0 27( )
Integrationen har ar enkel, eftersom x3 i princip ar den inre derivatan avv'1 + 9x*. Och 1 + 9x*

upphajt till 1/2 maste ju ha varit 1 4+ 9x* upphajt till 3/2 foére deriveringen. [Notera att 103/2 =
101+1/2 = 10+/10 s& vi far samma sak som facit.]
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