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Uppgift N19b

Vi skall undersoka om serien
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ar konvergent.

Metod 1
Notera att summanden a,, = e%/ﬁ ar positiv och striangt avtagande pa R*. Serien ar darfér konvergent

om och endast om den motsvarande integralen
f°° dx
0 eVx
ar konvergent. Men
bax [ t=vx botdt VP Vb
—= [ t2 = x ] = f = f 2te~tdt = [—Zte‘t]})/E —f —2e~tdt =
0 0 0
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sa fo v ar konvergent, och darmed &r dven serien anoe_ﬁ konvergent. Alltsa ar Yo o(—1)"e

absolutkonvergent och diarmed konvergent.

[Att den ursprungliga serien

[oe]

Z(_l)ne—ﬁ

n=0
ar konvergent ar emellertid uppenbart eftersom den ar Leibniz.]
Metod 2

Vi vet att for alla a > 0 géller

eTl

— > 00
na

da n — oo, d.v.s. exponentialfunktionen vaxer snabbare dn potensfunktionen. Men detta medfér
forstas att
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forallaa > 0.1 synnerhet, for a = 4 har vi
nl/2 en1/2

(ni/2)t ~ pZ =%

d.v.s. eV™ vixer snabbare dn n2. Det ar da klart att det existerar ett N € Z*+ sadant att V™ > n? for
allan > N. Lat Ny vara ett sddant N. Da ar

Men det som star efter ”<” ar uppenbarligen ett dndligt tal (varfor?), sa darfor maste Z;‘{’zoe—ﬁ ocksa

vara det.
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